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一、函数的连续性 

1.函数的增量 
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2.连续的定义 
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3.单侧连续 

定理 
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右连续但不左连续 , 



4.连续函数与连续区间 

在区间上每一点都连续的函数,叫做在该区间上
的连续函数,或者说函数在该区间上连续. 
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上连续在闭区间函数

则称处左连续在右端点处右连续

并且在左端点内连续如果函数在开区间
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连续函数的图形是一条连续而不间断的曲线. 
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二、函数的间断点 



（1）跳跃间断点 

例3  讨论函数              在x=0处的连续性。 
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（2）可去间断点 
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注意  可去间断点只要改变或者补充间断处函
数的定义,  则可使其变为连续点. 
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跳跃间断点与可去间断点统称为第一类间断点. 

特点 .0处的左、右极限都存在函数在点x



（3）第二类间断点 
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注意 不要以为函数的间断点只是个别的几个点. 
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三、间断点作业： 

1、确定下列间断点的类型，如果是可去
间断点，补充函数的定义使其连续。 
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2.设分段函数 
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四、初等函数的连续性 

★ 三角函数及反三角函数在它们的定义域内是
连续的. 

★ )1,0(  aaay
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(均在其定义域内连续 ) 

定理  基本初等函数在定义域内是连续的. 

定理  一切初等函数在其定义区间内都是连续的. 

定义区间是指包含在定义域内的区间. 



注意  1. 初等函数仅在其定义区间内连续,   在其定
义域内不一定连续; 

例如, ,1cos  xy ,4,2,0: xD

这些孤立点的邻域内没有定义. 
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注意 2.  初等函数求极限的方法代入法. 
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五、闭区间上连续函数的性质 

      闭区间上的连续函数有着十分优良的性质，这些

性质在函数的理论分析、研究中有着重大的价值，起
着十分重要的作用。下面我们就不加证明地给出这些
结论，好在这些结论在几何意义是比较明显的。 



1、最大值和最小值定理 
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定理1(最大值和最小值定理) 在闭区间上连
续的函数一定有最大值和最小值. 
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注意:1.若区间是开区间,  定理不一定成立; 

          2.若区间内有间断点,  定理不一定成立. 
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定理2(有界性定理) 在闭区间上连续的函数一定
在该区间上有界. 
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2、介值定理 

定义: 
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几何解释: 
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由零点定理, 

推论  在闭区间上连续的函数必取得介于最大值         

   与最小值  之间的任何值. 




